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Devoir du contréle n°1: Analyse.

Probléme . Les parties I, II et III sont indépendantes.
Partre I.

1. Calculer les limites suivantes:
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Partie I1.
On considére les suites réelles (p,) et (q,) définies par :
po = 1. et Vn € N pn+1:pn+2(Jn
q = 1. Qnt1 = P+ G

(a) Montrer que pour tout n € N, les nombres p,, et q, sont des entiers strictement positifs.
(b) Justifer que ¥n € N, p, > q,.
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2. On définit une suite (u,) en posant pour tout n € N, u, = — >1
an
U 2
Vérifier que pour tout n € N, u, ., = — =i}
Up + 1

(a) Montrer que
Vn € N,

=1
un+1“\/—2'l_<_\/2_
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(b) En déduire que pour tout n € N, |u, — V2| < (ﬁ; 1) (V2-1).
(c) En déduire la limite de (uy,).

(a) Montrer que Vn € N, ppio = 2ppi1 + pp

(b) Déterminer lexpression du terme général du suite (p,,).

1 n
(c) En déduire que p, Yo 3 (1 + \/i) i



3. Vérifier que Vn € N, gni2 = 2¢n11 + ¢n, on admet que que 'on pourrait montrer de la méme maniére
n+1 o
R 2 . Retro lors la limite d .
quegn ~ N (1+v2) Retrouver alors la limite de (u,,)

Partie II1.

On considére la suite réelle (v,) définie par:

3 1 2
7)0:"2- et \VITLGN, Un+1:‘2—<7)n+_>.

1 2 :
4. Dresser le tableau de varaition de la fonction f (z) = 5 (:z: 3 5) sur [V2,2] . En déduire que pour
toutn € N, v/2 < v, < 2.

9. Etudier la monotonie de (v,) ( on pourra étudier le signe de (f (z) — z) )

6. Conclure que (v,) est convergente est calculer sa limite.

(\)



